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Adición y sustracción de números enteros

I.
ADICIÓN DE NÚMEROS ENTEROS

SUMAR números enteros, significa combinarlas para obtener un solo número que represente el total de ellos o su efecto total.

Veamos el siguiente ejemplo:

Janelly dirige un negocio y diariamente ejecuta ventas donde se le podrían presentar las siguientes situaciones: GANANCIAS y PÉRDIDAS.

Lo ejecutado por Elena lo detallamos en el cuadro adjunto, advirtiendo que a las ganancias y pérdidas le asignamos números enteros positivos y negativos respectivamente.

	DIA
	SITUACIONES
	SUMANDO

ALGEBRAICAMENTE
	EFECTO

	Lunes
	+15
	+32
	(+15) + (+32) = +47
	Ganó

	Martes
	-21
	-10
	(-21) + (-10) = -31
	Perdió

	Miércoles
	+52
	-75
	(+52) + (-75) = -23
	Perdió

	Jueves
	+127
	-46
	(+127) + (-46) = +81
	Ganó

	Viernes
	+89
	-89
	(+89) + (-89) = 0
	Ni ganó Ni perdió


Del cuadro extraemos las siguientes reglas:

1.
Para sumar números enteros que tienen el mismo signo, se suman sus valores absolutos y el signo del resultado es el mismo que el de los sumandos.


Ejemplos:



(+15) + (+32) =  +15 + +32   
=  +47



(-21)  +  (-10)   =   -21  +  -10  
=  -31


2.
Para sumar números enteros de distinto signo, se restan los valores absolutos de los números dados (el mayor menos el menor) y se coloca al resultado el signo del número del mayor valor absoluto.


Ejemplos:



(+52) + (-75)   =  +52 + -75    =  -23



(+127) + (-46) =  +127 + -46  =  +81

De los ejemplos anteriores podemos extraer la siguiente conclusión:

a) 
Cuando sumamos enteros de igual signo, el resultado es otro número entero del mismo signo.

FORMA  PRÁCTICA

(+ () + (+ () = + ( 
1. 
(+15) + (+32)



Suprimimos el operador y paréntesis.



+15 + 32 = +47

(- () + (- () = - ( 
2. 
(-25) + (-10)



Suprimimos el operador y paréntesis.



-25 - 10 = -35

b)
Cuando sumamos números enteros de distinto signo, el resultado lleva el signo del número de mayor valor absoluto.

FORMA  PRÁCTICA

(+ () + (- () = ? ( 
1. 
(+52) + (-75)



Suprimimos el operador y paréntesis.



+52 - 75 = -23

(- () + (+ () = ? ( 
2. 
+127 + -46



Suprimimos el operador.



127 - 46 = +81

c) 
Cuando sumamos números enteros, el resultado que se obtiene es otro número entero.  (La adición es cerrada en Z).
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II.
SUSTRACCION DE NÚMEROS ENTEROS

Enunciemos la siguiente regla: para efectuar la sustracción de dos números enteros, basta sumar al minuendo el opuesto del sustraendo.

1)
(-15) – (-7)
2)
(+39) – (- 58)

La sustracción convertida en adición:

Transformando la sustracción en adición:


(-15) + (+7) = -8

(+39) + (+58) = +97

Así, la sustracción queda transformada en una adición de números enteros y la regla para resolverla se dio anteriormente.

De los ejemplos expuestos podemos extraer la siguiente conclusión:

a) 
En la sustracción de números enteros, el resultado que se obtiene es otro número entero (la sustracción es cerrada en Z).
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b)
En la sustracción de números enteros, no se cumple la propiedad conmutativa.


Ejemplo:

(-15) – (-7)  (  (-7) – (-15)

(-15) + (+7) (  (-7) + (+15)

- 8     (      +8

c)
Ampliamos afirmando que en la sustracción de números enteros, no se cumple la propiedad asociativa:


Ejemplo:

[ (+7) – (-11) ] – (-32)  (  (+7) – [ (-11) – (-32) ]

[ (+7) + (+11) ] – (-32)  (  (+7) – [ (-11) + (+32) ]

(+18)     –     (-32)  (  (+7)     –     (+21)

(+18)     +  (+32)  (  (+7)    +     (-21)

50    (   -14

OPERACIONES COMBINADAS DE ADICION Y SUSTRACCION EN Z

Veamos los ejemplos:

1) 
Efectuar:   (+15) + (-11) – (+17) + (+5) – (-21)

Solución:
Expresando las sustracciones como adiciones:


[image: image3.wmf](+15) + (-11) + (-17) + (+5) + (+21)

(+4)      +  (-17)

(-13)      +     (+5)

(-8)         +   (+21)

(+13)


OTRA FORMA:

(+15) + (-11) – (+17) + (+5) – (-21)

Expresando las sustracciones como adiciones:

(+15) + (-11) + (-17) + (+5) + (21)

Suprimiendo los operadores y paréntesis:

+15 – 11 – 17 + 5 + 21


Agrupamos los números positivos y negativos.
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2) 
Efectuar:   -15 + {7 – 29 – [-16 – (8 – 3 – 5 + 7)] – 4}

Solución:

Suprimimos el paréntesis (signo colector ubicado en la parte más interna); efectuando antes las operaciones del interior, lo mismo aplicamos con el corchete y llave.
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- 15 + {7 – 29 – [-16 – (+7)] – 4}

-15 + {7 – 29 – [-23] – 4}

-15 + {7 – 29 + 23 – 4}

-3

7

-23

-15  – 3 

-18


OTRA FORMA

Podemos ir suprimiendo los signos corchetes comenzando por la parte más interna y antes de operar los números que se encuentran en su interior, así:

a) 
Si delante del paréntesis está el signo +, se suprime el paréntesis y los números del interior no alteran su signo.

+ (+7 – 10 – 8)  =  +7 – 10 – 8

b) 
Si delante del paréntesis está el signo, se suprime el paréntesis y los números del interior se alteran en su signo.

- (+7 – 10 – 8)  =  -7 + 10 + 8

Luego tenemos:

- 15 + {7 – 29 – [-16 – (8 – 3 – 5 + 7)] – 4}

- 15 + {7 – 29 – [-16 – 8 + 3 + 5 - 7)] – 4}

- 15 + {7 – 29 + 16 + 8 – 3 – 5 + 7 – 4}

- 15 + 7 – 29 + 16 + 8 – 3 – 5 + 7 – 4

Operamos los positivos y negativos por separado.  (no se observa opuestos).
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PRÁCTICA 

01.
Resuelve :



a)
+4  +  +3 = 
b)
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e)
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02.
Halle el resultado de : 
5 – 12 + 6 – 4 + 9 – 1 + 14

03.
Efectuar:  20 – 15 + 8 – 12 + 4 – 8 + 16 – 30

04.
Efectuar:  – 6 – 4  +  8  +  3 + –5

05.
Efectuar:  –5 + 8 –12 + 4 + 5 –13 + 7 –11 + 16

06.
Efectuar:  +13 +  –6  + +2 + –8

07.
Efectuar:  +4  +  +3 +  –5 +  –7 + –10  + +9

08.
Efectuar:  4 – 7 – 6 + 8 – 9 +5

09.
Efectuar:  3 – 6 – 8  +  4 – 12

10.
Efectuar:  +4 +  –6  – 7 + –5  – –3 +  –8 – +5  –  –10

11.
Efectuar:  (20 – 5) + (–6 + 18)

12.
Efectuar:  7– (+3 – 4 – 2)

13.
Efectuar:  +4 + 
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14.
Efectuar:  –4 +  (–8 + –3 – (+5 – –3)( 

EJERCICIOS 

01.
¿Cuántos enteros hay comprendidos entre -4 < x < 2?


a) 4
b) 5
c) 6
d) N.a.

02.
Un submarino navega a una profundidad de 134 metros, asciende 40 metros, luego desciende 60 metros. ¿A que profundidad se encuentra?


  a) 142m
b) 124m

c) 214m
d) N.a.

03.
¿Cuál es el número que al restarle  -3 da 5?


 a) 6
b) -2

c) 2
d) N.a.

04.
Halle el resultado de :  E = 32 - {-16 - (-8 + 2) - (- 10 + 6) + 12 }


  a) 22   b) 24    c) 26
d) N.a.

05.
Si la suma de tres números es -20 y dos de ellos son -9 y -13 ¿Cuál es el otro número?


a) 1
b) 2
c) -2
d) N.a.

TAREA 
(
Resuelve:


–4 + (–3 +6) – (+4 + –8)
(–2 – 7) – (–1 – 2) + (–31 + 1)


+12 – 6 +7 –5
–8 + 5 – 2 + 4 – 3


–6 + -4 – –6 + –5 + –4 + +6
+6 + –4+ –5 + +8 + –4 + –8


+3 – [+6 + (+7 – +2 + –9)]


_1212293221.bin

_1212293225.unknown

_1212293227.unknown

_1212293229.unknown

_1212293230.unknown

_1212293228.unknown

_1212293226.unknown

_1212293223.bin

_1212293224.bin

_1212293222.bin

_1212293219.unknown

_1212293220.bin

_1212293218.unknown

